B chapitre XII | Théoréme de Thales 3eme

A - Proportionnalité dans le triangle
Propriété :

Deux droites sécantes coupées par deux droites paralléles définissent deux triangles semblables.

@ @

A A

e Les droites (AB) et (CD) sont sécantes en O.
* (AC)//(BD)

¢ Les droites (AB) et (CD) sont sécantes en O.
* (AC)//(BD)

Preuve (configuration (2)) :

Onsait que: (AC)//(BD).

Propriété : Deux droites paralléles coupées par une sécante définissent des angles alternes-internes, alternes-
externes et correspondants égaux.

Donc: OBD = OAC et ODB = OCA.

On sait que : Les angles DOB et AOC sont opposés par le sommet
Donc: DOB = AOC.

On sait que : Les triangles OD B et AOC, ont leurs angles correspondants égaux.
Donc : Les triangles ODB et AOC sont semblables.
Conséguence :

Soient deux droites (AB) et (C'D) sécantes en O telles que (AC)//(BD).
Alors les triangles AOC et BOD sont semblables et on a le tableau de proportionnalité suivant :

ANAOC | OA | OC | AC )xk’
ABOD | OB | OD | BD

OB _OD _BD

Aveck =51~ 00~ AC

e Sik > 1, le triangle BOD est un agrandissement du triangle AOC.
e Sik < 1, letriangle BOD est une réduction du triangle AOC.
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B - Calculer une longueur

Théoréme de Thales :

Si deux droites sécantes (AB) et (CD) sont coupées par deux droites paralléles (AC) et (BD) :

AAK

Alors :

OA 0OC AC
OB OD BD

OB _OD _BD
OA~ OC  AC

ou

Application 1:
Les droites (AR) et (K I) sont paralleles. ~ Onsait que:
e Les droites (AR) et (KI) sont paralleles.

o Les droites (Al) et (KR) sont sécantes en G.
GA GR (_ AB)
GI GK\ KI

D’aprés le théoréme de Thalés :

Avec les données : e = 12
10 GK

Avec |'égalité des produits en croix :

12 x 10
8

GK = =15cm

Calculer la longueur KG.

Application 2 :
n°lletl2p422
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C - Montrer que deux droites ne sont pas paralléles

Contraposée du théoreme de Thales :

Si deux droites (BM) et (CN) sécantes en A avec les points A, B, M et A, C, N alignés dans le méme ordre sont

telles que AT AN alors les droites (MN) et (BC) ne sont pas paralléles
Application 1 :

OB = 3cm, OA = 4cm, OD = 2cm, On sait que :

DC =1cm.

¢ Les droites (AB) et (CD) sont sécantes en O.

® LespointsO, B, AetO,D,Csontalignés dansle méme ordre.

J On a d’une art'%—é
Part- oB ~ 3
, 'OC’_2+1_3
etdautrepart.OD— 5 — 3
On constate ue'% %
e oB7 oD

D’aprés la contraposée du théoreme de Thalés,
les droites (AC) et (BD) ne sont pas paralleles.

Les droites (AC) et (BD) sont elles pa-
ralleles?

Application 2 :
n° 13 p 422

D - Montrer que deux droites sont paralléles

Réciproque du théoréme de Thales :

Si deux droites (BM) et (CN) sécantes en A avec les points A, B, M et A, C, N alignés dans le méme ordre sont

telles que —— = ——, alors les droites (MN) et (BC) sont paralléles
que = N (MN) et (BC) p
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Application 1 :
OB = 3cm, OA = 4cm, OD = 6cm, On sait que :
DC =2cm.

¢ Les droites (AB) et (CD) sont sécantes en O.

® LespointsO, B, AetO,D,Csontalignés dansle méme ordre.

(0]
On a d’une part : % = -
OB 3
et d’autre part : % = 6+2 = Y = é
OD 6 6 3
On constate que : — = @
OB OD

D’apreés la réciproque du théoréme de Thales,
les droites (AC) et (BD) sont paralléles.

Les droites (AC) et (BD) sont elles pa-
ralléles?

Application 2 :
n°21p423
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